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Blatt 12

Aufgabe 1

(a) Sei f : Rn−1 → R stetig. Zeigen Sie, dass der Graph von f

Γ(f) := {(x, f(x))| x ∈ Rn−1} ⊂ Rn−1 × R ∼= Rn

eine Nullmenge von Rn ist

(b) Folgern Sie, dass für v ∈ Rn \ {0} die Menge

v⊥ := {w ∈ Rn| 〈v, w〉 = 0}

eine Nullmenge im Rn ist.

Aufgabe 2 Sei Q ein Quader in Rn. Der Schwerpunkt des Quaders Q ist definiert als der
Punkt

1

voln(Q)

(∫
Q

x1dx1 . . . dxn, . . . ,

∫
Q

xndx1 . . . dxn

)
.

Berechnen Sie den Schwerpunkt für den Quader Q = [a1, b1]× · · · × [an, bn].

Aufgabe 3 Sei Q ⊂ Rn ein abgeschlossener Quader, f : Q→ R beschränkt und ω(f, x) < ε
für alle x ∈ Q. Zeigen Sie: Dann existiert eine Zerlegung Z von Q, so dass gilt:

Σ(f, Z)− Σ(f, Z) < εvoln(Q).

Abgabe bis 16 Uhr Freitag, 26. Januar 2024 auf der Moodle-Seite.
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